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1.-TRIÁNGULO RECTÁNGULO 


n Y A,B y C: vértices 
/ “ayb: catetos 
v c: hipotenusa 


e c>arc>b 


С а “ay B: ángulos agudos 
e 0< aA В < 90° 
“ay B: ángulos complementarios 


° A+ В = 90° 
А b С > TEOREMA DE PITÁGORAS 


c^ = a^ 4- b^ 
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1.1-Problema adicional 


Hallar la relación entre ау b, del grafico mostrado, si se sabe АОВ es un cuadrante. 


С); р); Ж; 


|. Enel AOCD: 
e Por el Teorema de Pitágoras: 
(a + b)*= (2a)*+b* 
a“ + 2ab + f^ = 4а? + В? 
24Ь = 33 
2b = За 
а 


2 
3 b 
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2.-RAZÓN TRIGONOMÉTRICA 


а 
>, 
O 
М 


Cateto opuesto а a а 
* Seno қзепа----------- = — 
B Hipotenusa С 
Cateto adyacente a a 
° Coseno  :Cosa- be A = 
Hipotenusa 
" T Cateto opuesto a a 
e angente : lan Q= TR— = 
Hipotenusa 5 Cateto adyacente a a 
(c) Cateto opuesto a a 





(a) Cateto adyacente a a 
á Cotangente: Сойас-------------- 
Cateto opuesto a a 
Hipotenusa 
А 6 Ë Secante : Sec (0 = 
Cateto adyacente a a Cateto adyacente a а 
(b) Hipotenusa 


° Cosecante : Csc a = ——————————— 
Cateto opuesto a а 


ala oja o | ° o | O о | 5 





2, RAZONES TRIGONOMETRICAS ОЕ UN ÁNGULO AGUDO 
% OBSERVACIÓN 1 


v Para un ángulo agudo, se cumple: 


e O < Sena < 1 
e 0 < Cosa < 1 


e 0 < Тапа 
e 0 < Cota 
e 1 < Seca 


e 1 < Сѕса 
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% OBSERVACIÓN 2 


* R.T.(2) 











> 


MAC RAZONES TRIGONOMETRICAS DE UN ÁNGULO AGUDO 


2.1-Problema adicional 
Las medidas de los lados de un triangulo rectángulo ABC son a metros, b metros y c metros 
siendo a, b y c nümeros pares consecutivos. Calcular Cot (2), si a es el mayor angulo agudo. 
А); Ж? С); р); E); 
i. De la condición: 
а=х-2 , b= X y с=х+2 
ii. Por el teorema de Pitágoras 


(x + 2)2= (x — 2)? + x° 
4x.2 = х? 


ye 
СЫ 


Cot (5) E 
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2.2-Problema adicional 
En un triangulo rectângulo, el cuadrado de la hipotenusa es al producto de los catetos 


como 13 es a 6. Hallar el valor de la tangente del menor ángulo. 
3 1 


А) 5 В) 5 0); D)3 E) É 


3 


I. De la condición: 


а2 13. . bí + с^ 
жа = 13b 





b bc 6 bc 


—— 6b? – 13bc + бс? = 0 x 
3b | 20 x е 
С x 3 


2b — 3C | ? 
Y Hecordar : x + Тапо- — 
* Teorema de Pitágoras чи v 20-3с-0 
2 b 3 
V 


C 3 c 2 
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2.3-Ejemplo: 
1)En un triangulo rectángulo ABC (recto en В),51:ТапА. CosC = 3 


Calcule el valor de: vSec^A — 3CscC 


C e TanA. 


2 


osC = 3 
a? 

= 3 => — — 3 I a“:3bc—; b^— E -3bc 
cb 


e Piden: VSec2A — 3CscC 


B я А 
e Por el Teorema de Pitágoras: 16 


2 
b? = а2+ 2. h2=c2=a2  * Deldato: b?—e?-3be/ . 3b 2.221 
c? e р? — ë C C 


CLAVE: A 


a 
— x 
C 


С Фф 
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3.- RAZONES TRIGONOMÉTRICAS DE 
ANGULOS NOTABLES Y APROXIMADOS 
3.1-Triángulos rectángulos notables: 
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V6 + у2 
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3.2-Triângulos Pitagóricos : 


v General: ° Si: a=4 y b=1 
К 17 
a^ + b^ 
Aab 
15 
д^ Е b^ 
e a>b 


e aAbEZ 
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3.2- Triángulos Pitagóricos : 








Y Particular: ec Si n=3 
D 
3 5 
п^ +1 q 
n 2 4 
S: n=7 
2 O 
"P 74 25 
7 7 
. 1 
e n:impar 7 Br qom, 


e n51 
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3.3-Ejemplo: 


2)Si Tana — 4, calcular Tan (5) del grafico mostrado. Y Dela f 
e la figura: 


‚ TD = 2a — ЕВТС-о 


e TB=BQ=R 
A. Err 
Al SÍ ecce 80 
AD TES 


А С — 4С- 37? 


TB ^ R 
CLAVE: C — 0 = 53° — Tan (2) > Tan (5) - 







v De la figura: 
- QC = ЗВ 
° OC: Bisectriz 279 
— En el 40QC: 4QCO == 
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4.- PROPIEDADES DE LAS R.T. 
4.1-Propiedad de las Co-Razones : 


* Si: * К.Т. (Ө) = CO — К.Т. (90° — O) 
Senx=Cosy 
Tanx=Coty Senð = Cos(90? — O) 
oecx=Cscy Tan8 = Cot(90° — 0) 
Entonces: Sec0 = Csc (90° — 0) 
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4.2-Propiedad de las Reciprocas : 











4% Sl: e S Ө = 1 
Senx. Сѕсу = 1 env = Csc6 
o е Sen6.Cscó = 1 
Cosx.Secy = 1 Csc = 
Tanx. Coty = 1 ndn Seng 








Sec0 = 
w Cos0 


Tan0 — 





е TanO0.Cot0 = 1 E 


Coto = 





Entonces: 
Cos0 = Saco 
e (os0.Sec0 = 1 4 


Tan0 
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4.3-Ejemplo: 


4)Si: Senx. Secy = 1; además x e y son ángulos agudos. 
Calcule: W = Tan (>). Cot (ЖУ). Тапх. Тапу 









е Senx.Secy = 1 


Senx = —— 
епх Secy 


Senx = Cosy 


= [kry 


90º 90° 
e W = Тап (ез), СО (A). Tanx. Tany 


W = Tan(45º). Cot(30º). Tanx. Cotx 


W = 1xv3x1 CLAVE: С 
W=v3 


>, 
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4.4-Problema adicional 





De acuerdo a la figura, calcular: 2Sen(C + 10?) +Sec3C, si Cot(2C + 40º) = = 
Siendo 2C + 40? un ángulo agudo. 
A) 1 B)2 243 D) 4 E) 5 
С С 
e Delafi | — = 
e la figura lany р 


С 
. : Cot(2C + 40°) = —. 
Dato: Соқ ) LIE 
- Тап == Cot(2C + 40º) 


С 
5 + 2C + 40° = 90° 


———— me BE. She ZE cg. сос 


e Piden: 2Sen(C + 10?) +Sec3C 
1 
2Sen30º + Sec60*— 25 + 2 =3 
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5.- RESOLUCIÓN DE TRIÂNGULOS RECTÁNGULOS 


4» 1"! Caso: (Hi) 
e REGLA PRÁCTICA 


=> aSen0 R. T. (0) = Lado que quiero 
ZA Bi . Lado que tengo 


N 


dCos6 
$ 2% Caso: (CA) 
m x ы 
И \ FA 
d d 


% 3% Caso:(C.0.) 


dCsc6 J 
d — 
ZA 


dCot6 


N 


> 
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5.1-Ejemplo: 


3 De la figura, calcule el área del rectángulo ABCD en términos de а, si el área de la región 
sombreada (cuadrado) es “5”, además M es punto medio de EC. 


AaSeca 
B C .<5,мна-5- а? 


е Piden: SABCD 


2aSeca. (2aTana + a)Cosa 

2aSeca. a(2Tana + 1)Cosa 
2a*.(2Tana + 1) 

“. 2S. (2Tana + 1) 


CLAVE: D 





MAC RAZONES TRIGONOMETRICAS DE UN ÁNGULO AGUDO 


ACADEMIA 










% OBSERVACIÓN 


e Área de un triángulo 


СҮ 


ас 
á - S = — SenO 
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5.2-Problema adicional 


Con los datos de la figura, calcular Cot(90º — Ө) + Csc^(90? — Ө) 
A) 29 В) 31 С)27 О) 32 Е) 37 






i. Calcular: Cot(90º — Ө) + Csc (909 — Ө) 
Тапб + бес?0 — 5 + 2) — 5 + 26 = 31 
ll. Enel ABAD: 
* Por el Teorema de Pitágoras: 
x^ = 22 + 22 — X= V13 
Ii. En el A BDC: 


Área por trigonometría- Área por geometría 





